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, اعداد حقيقی ) ۱ ,..., na a a1 i که صحيح i برای هر.  داده شده است2 n≤   :تعريف کنيد  1≥

{ } { }max : min :i j jd a j i a i j n= ≤ ≤ − ≤ ≤1  

         و قرار دهيد 

{ }max :id d i n= ≤ ≤1  

...برای  هر دنباله ديگر  ) الف nx x x≤ ≤ ≤1    ثابت کنيد از اعداد حقيقی2

{ }max : .i i
dx a i n∗ − ≤ ≤ ≥1
2  

...  اعداد حقيقینشان دهيد) ب nx x x≤ ≤ ≤1  . به تساوی تبديل شود∗که نامساوی     يافت مِي شود2

 

,پنج نقطه   ) ۲ , , ,A B C D E     ی قرار دارند که        در صفحه به گونه اABCD   چهار ضـلعی    متوازی الاضلاع و  

BCED فرض کنيد خط    . طی است ا محl     گـذرا از A  پـاره خـط   درونDC   را در نقطـه F  و خـط BC را در 

EFاگر .  قطع می کندGنقطه  EG EC=   .  استDAB  نيم ساز زاويه l ثابت کنيد =

  

يـک  . دوستی همواره دو طرفه فـرض مـی شـود   . در يک مسابقه رياضی بعضی شرکت کننده ها دوست هستند    ) ۳
 بـا کـم تـر از دو    به ويژه هر گـروه (. گروه از شرکت کننده ها را کليک گوييم هر گاه هر دو تا از آن ها دوست باشند    

  . به تعداد افراد يک کليک اندازه آن کليک می گوييم) .عضو يک کليک است

ثابت کنيـد  . به گونه ای هستند که حداکثر اندازه کليک ها  زوج است      فرض کنيد شرکت کنندگان در اين مسابقه        
 اندازه کليک هـای اتـاق اول برابـر        شرکت کننده ها را می توان در دو اتاق جداگانه به گونه ای قرار داد که  حداکثر                   

  .حداکثر اندازه کليک های اتاق دوم باشد
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 عمود منـصف   و  P را در     BCعمود منصف    ،R را در     دايره محيطی  BCA نيم ساز زاويه     ABCدر مثلث   ) ۴
AC  دررا   Qاگر .  قطع می کندK  وسط ضلعBCو  L وسط ضلع AC   يد مثلث هایثابت کنباشد RPK و 

RQLمساحت برابر دارند .    

  

  

)نشان دهيد اگر    .  مثبت باشند   اعداد صحيح  b و   aفرض کنيد   ) ۵ )a − 224 ab   بر   1 −4  بخش پذير باشـد  1
aآن گاه  b=.  

    

  

) مجموعه   . باشد صحيح مثبت  عدد    يک nفرض کنيد    )۶ )n + −31  نقطه ای  زير را از فضای سه بعـدی           1
  در نظر بگيريد

( ) { }{ }, , : , , , ,..., ,S x y z x y z n x y z= ∈ + + >0 1 0  

   .مبدا را شامل نمی شود  ولی را در بر داردSهمه نقاط  اجبارا  اجتماع آن هارا بيابيد که یترين تعداد صفحاتکم 
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