
  ٢٠٠٦ولای  ج  ١٢
  

P ABC نقطه . باشد   I  فرض آنيد .١مساله 
ABC آنيم آهی انتخاب میطور             را درون مثلث 

PCBPBCPCAPBA ∠+∠  .= ∠ + ∠
  

 .  P=I AP≥ AI رگار و تنها گ شود ای برقرار می تساو و     نشان دهيد
  
  

را    P .  باشدنتظم میضلع  از یقطر  - ٢٠٠٦ يک Pفرض کنيد   .  ٢ مساله
ر گ خوب يم ه ايگوي اط انته ریاه نق ن قط سمت P اضلاع   ، اي ه دو ق   را ب

ه  خوب  قطر نيز P   اضلاع.ددارتعداد فرد ضلع   قسمتهر  که تقسيم آند  ب
٢٠٠٣ .يندآیحساب  م   ا      را    ب د     ا             قطر    P فرض کني ای آن ه يچ دو ت ه ه   ک

.درون   يمرده ا   آ   تقسيم مثلث شکل    تقاطع ندارند به ناحيه های        P    شترين  بي
ا     الساقين ی متساو ی مثلث ها  تعداد ه     دو ضلع خوب      ب د آ د     را بيابي  می توانن

  .در اين ناحيه بندی ظاهر شوند
 
  

M نامساوی آه  به طوری   را بيابيد ی حقيقعدد آمترين مقدار  .  ٣ مساله
2222222222 )()()()( cbaMaccacbbcbaab ++≤−+−+−

 
، b   حقيقی cو   .باشدبرقرار   a هریبرا 

  
  
  
  
  

   چهار ساعت و نيم ׃زمان
  هر مساله هفت امتياز دارد
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day: 1
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  ٢٠٠٦ جولای  ١٣
  

. صحيحیهمه زوج ها   (x, y)  بيد آه ا را بي   ۴ مساله

. 
212221 yxx =++ +

 
  

<n P(x)    از درجهیند جمله اچيك    فرض آنيد     .  ۵ با    ١ مساله
k یند جمله اچ  .  يك عدد صحيح مثبت باشدضرايب صحيح  و 

يريدگ را در نظر ب  Q(x)= P(P(…P(P(x))…)) که Pدر آن  k بار 
وجود دارد به طوری   t   عدد صحيحn حداکثر  ثابت آنيد. ظاهر می شود

  Q(t)=t. که   
 
  

P b محدب یند ضلعچ  يکاز   ه هر ضلع  ب  ۶ . بيشترين مساحت  ،مساله
 قرار b  P و در ددارع را به عنوان ضل   دهيم آه را نسبت مییمثلث

Pگرفته است  ، نسبت داده شده به اضلاع ینشان دهيد مجموع مساحت ها .
  اP  .ست  دو برابر مساحت حداقل
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  هر مساله هفت امتياز دارد

language: Persian (Farsi)

day: 2




