
 مسأله هاي مرحله ي اول هفتمين دوره ي المپياد رياضي

 1368دانش آموزان كشور، آذر ماه 

  طول هاي اضلاع يك مثلث باشند، داريمc، و a ،bنشان دهيد اگر . 1

 

 را نيـز بـه هفـت        CD را به هفت قسمت مساوي و ضـلع          ABضلع  ) شكل زير  (ABCDدر چهارضلعي   . 2 
 و نقاط تقسيم را به يكديگر وصل مي كنيم تا هفـت چهارضـلعي كوچـك بـه                   ]كرده[قسمت مساوي تقسيم    

 .دست آيد

 

 . داردABCDمساحت چهارضلعي  ثابت كنيد دست كم يكي از چهارضلعي هاي كوچك مساحتي برابر 

 . اعداد طبيعي هستند، جواب نداردt و x ،y ،zكه در آن  ٢txyz=z٢+y٢+x٢ثابت كنيد معادله ي . 3

 طول وتر مثلـث باشـد،       aو   فواصل يك نقطه در درون مثلث قائم الزاويه از سه ضلع آن              d٣ و   d٢،  d١اگر  . 4
 نشان دهيد

 

 5 .n       است به طوري كه فاصله ي بين هـر دو نقطـه از آن هـا بـزرگ تـر يـا                       نقطه در روي صفحه مفروض
 ٣nثابت كنيد تعداد جفت هايي از اين نقاط كه فاصله ي آن ها دقيقا مساوي يك باشـد از                    .  است 1مساوي  

 .تجاوز نمي كند



تي  را انتخاب و در جهت مثبت دايـره ي مثلثـا           A٠روي محيط دايره اي به شعاع يك متر نقطه ي دلخواه            . 6

ــاط  ــر    ... ، A٣، A٢، A١نق ــه مت ــيم ك ــي كن ــاب م ــوري انتخ ــر را ط ــر ... ، ، مت ، مت

 ).تعداد نقاط نامتناهي است... (و  

 .ق نيستندبر هم منطب)  (Aj و Aiنشان دهيد هيچ دو نقطه ي ) الف

 واقـع بـر آن      Aiنشان دهيد اقلا يك كمان يك ميليمتري بر روي اين دايره وجود دارد كه تعداد نقـاط                  ) ب
 .بينهايت است

  

 


